10.
11.

12.

Calculo 1,
Agosto 2015 — Enero 2016

Ejercicios 3

. Investigue si los siguientes conjuntos son o no inductivos:

(a) A={-5}U{r eR:a >0},

(b) B:{neN:1+2+3+~--+n=@+5}
(c) C={zeR:1>0},

(d) D={reR: -2z —28 <z?+8z}.

Demuestre que si A y B son subconjuntos inductivos de nimeros reales,
entonces A N B es un conjunto inductivo.

Demuestre que:
(a) VneN)(n>2= (IreN)(1+r=n))

(b) (VvneN)(n>2=n-1€N)
(¢) ("MmeN)(meN&n<m=m-necN)

Demuestre que todo subconjunto de N no vacio y acotado superiormente
tiene un elemento maximo.

Demuestre que si a,b € Z y a < b; entonces existe n € N tal que a+n = b.

Pruebe que si ) # A C Z y A estd acotado superiormente, entonces A
tiene maximo.

Pruebe que si ) # A C Z y A esté acotado inferiormente, entonces A tiene
minimo.

Demuestre que sia € Q y b € R\ Q, entonces {a + b, —b, %} NQ = 0.

Demuestre que si z,y € Ry # < y, entonces existe r € R\ Q tal que
T <r<y.

Muestre que V2 ¢ Q.

Realice los ejercicios 7, 9, 10 de la seccién 3.2 (pdgina 33) de mi libro
Teoria de Conjuntos, una introduccion. Recuerde que en la péagina del
curso Usted puede descargar parte de este libro.

Determinar el dominio méaximo de cada una de las siguientes funciones:

(a) f(z) =3z +35,
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(c) f(z)= Wl(mma

(d) f(z)= \/ﬁ

(o) fla)=1
.Son iguales las funciones f, ¢ : R\ {1} — R dadas por

2 —1

fla)=—— v gl@)=a+17

Sea f: N — N dada por

2n — 1, sin esimpar
fn)= { n sin es
, par.

(Es f una funcién inyectiva? ;Por qué?
Si go f es una funcién inyectiva, ;qué se puede decir de la inyectividad de
fydeg?

Definamos f : R — (0,1] por f (z) = iEs f sobreyectiva?
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Si g o f es una funcién sobreyectiva, ;qué se puede decir de la sobreyec-
tividad de f y de g7



